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XII. osztaly

1. feladat. Adottak az f,g: R — R,

f(z) =2 és g(x) = xze* "

fiiggvények. Bizonyitsd be, hogy a h: [0,4] — R,
h(z) = min{f(z), g(z)}

fiiggvénynek van primitivje, majd hatédrozd meg a h azon primitivjét, amely atmegy a (3,4 — %)
koordinataju ponton!

2. feladat. Adott a

—1+iV3

Zle] = {a + be | a,b € Z} halmaz, ahol € = 5

a) Igazold, hogy Z[e] kommutativ monoid a komplex szdmok szorzéasi miiveletével!

b) Hatarozd meg a Z[e] monoid invertalhato elemeit!

c) Legyen M = {a® — ab+ b*| a,b € Z}. Igazold, hogy ha z,y € M, akkor z -y € M!
3. feladat. Tekintsiik a Gauss-féle egész szamok Z[i] = {a + ibla,b € Z} halmazat.

a) Igazold, hogy barhogyan is valasztunk ki 6t elemet a halmazbol, van koztiik két olyan z; és zo
Z1 + 29 c Z[Z]

elem, amelyre

b) Igazold, hogy barhogyan is valasztunk ki 13 elemet a halmazbol, van koztitk harom olyan z;, 2o

21+ 2+ 2
és z3 elem, amelyre At € Z[i.

4. feladat. Adott az f: R — R,

sin? x
flz)=e
fiiggvény. Legyen F': R — R az f egy olyan primitivje, melyre F'(0) = 0.

a) Igazold, hogy F bijektiv fiiggvény!
b) Szamitsd ki a

lim {F <1) + F (1) + F (1) + ..+ F (l)} hatéarértéket!
n—o0 1 2 3 n

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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