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X. osztaly

1. feladat. a) Igazold, hogy ha az az?® + bz + ¢ = 0 egyenlet a,b,c € C* egyiitthatoira fennal a
|b| > 2|c| egyenl6tlenség, akkor az egyenletnek létezik legalabb egy olyan gyoke, amelynek a modulusa
kisebb vagy egyenlé mint 1!

b) Hatarozd meg a z € C lehetséges értékeit ugy, hogy teljesiiljon a
max{|z — 1],z —¢|, [z — %]} < 1
egyenlStlenség, ha 1, ¢, e? harmadrendi egységgyokok!
2. feladat. Adottak az 1 < a < b valos szamok.
a) Igazold, hogy (a + b)x — ab > x? minden z € [a, b] esetén.
b) Adottak az 1, xs,...,z, € [a,b] valos szamok, ahol n > 2. Igazold a kiévetkezs egyenlGtlenséget:

log, ((a+b)xy —ab)+log,, ((a+b)xs—ab)+...+log,  ((a+b)x,—ab)+log, ((a+b)xi—ab)> 2n.

3. feladat. Tanulmanyozd az f: R — R fliggvény injektivitasat, amely teljesiti a
2f(2)* +5f(z) +2 = f(22* — 10z + 5)
Osszefiiggést minden = € R esetén!

4. feladat. Bizonyitsd be, hogy 10 kiilénb6z6 racspont koziil mindig kivalaszthato ketts ugy, hogy
az altaluk meghatéarozott szakasz harmadoldpontjai is racspontok legyenek! (Récspontnak nevezziik
azokat a pontokat, amelyeknek mindkét koordinataja egész szam.)

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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