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VIII. osztaly
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1. feladat. a) Igazold, hogy ha z,y € R* és — + — + —— = 0, akkor az
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szam egy természetes szam kobe!
b) Bizonyitsd be, hogy ha az a, b, ¢ szamjegyek esetén (%)2 — 2 = 2024, akkor az n = ab — ¢ szam
oszthato 11-gyel!

2. feladat. a) Igazold, hogy ha k természetes szam, akkor fennall a kovetkezd egyenlGség:
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b) Igazold, hogy teljesiil a kovetkezs egyenlStlenség:
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3. feladat. Koppany az ABCDA'B'C'D’ kocka minden cstcsara felirta az 1 és 0 szamok valamelyi-
két. Miutan az egyes oldallapokhoz tartozé cstucsokra irt szdmokat Gsszeadta, minden esetben a 4,
3 vagy 2 értékek valamelyikét kapta, mindegyiket legalabb egyszer és az ABC'D oldallap esetén 4-et
kapott Osszegiil.

a) Hanyféleképpen irhatta fel Koppany az 1 és a 0 szamokat a kocka csucsaira? Két felirast kii-
lonbozének tekintiink, ha a két felirasban valamelyik cstcson kiilénb6z6 szam szerepel. Vélaszodat
indokold! Sorold fel az eseteket és készits abrat mindegyikhez!

b) Elemi lépésnek nevezziik azt, hogy egy tetszéleges él két végpontjaban talalhato értékeket a 2025
szdm ugyanazon primosztdjaval noveljiik. El6fordulhat-e, hogy bizonyos szami elemi 1épés utan a 8
cstcson azonos értékek jelenjenek meg? Filigghet-e ez attol, hogy kezdetben milyen szamokat irtunk
a csucsokra?
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4. feladat. Adott az ABCDA' B'C'D’ téglatest, melyben AA" = a és AB = BC = %. Jeloljiik O-

val az AC' és BD &tlok metszéspontjat, valamint G-vel az AO szakasz O-hoz kozelebb esé harmadolo
pontjat. Legyen E a GG pont szimmetrikusa az AB oldal felez6pontjara nézve.

a) Ha G’ pont az A’B'D’ haromszog sulypontja, akkor igazold, hogy az A, E, B',G' pontok egy
sikban vannak!

b) Hatarozd meg a B'E és az A'O egyenesek altal alkotott szog mértékét!

Megjegyzések: Minden feladat kotelezd és 10 pontot ér, melybdl hivatalbol jar 1 pont. Munkaids: 3 ora.
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